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0 引言

用Bn
表示C n中的单位球，dv和dσ分别表示Bn

和 Bn

的正规Lebesgue测度，对

我们定义 ，用 (.,.)表示Bn
上的Bergman

度量， 表示中心在 点半径

为 r的Bergman球；H(Bn)表示 Bn
上全纯函数全体；H∞

表示 Bn
上的有界全纯函数全体。对 ，我们定义

，其中 。

设 上的加权Bergman空间 Ap
α

是 H(Bn)满足 的函数f的

全体。

设 上的加权Dirichlet空间Dq
β是

H(Bn)中满足 的

函数 f的全体，其中记

  
。

定义 给定 上广义Cesàro算子T ，

  。

不管是在单复变还是在多复变领域，研究Cesàro
算子和加权Cesàro算子已很长时间了，如文献[1]~[8]。本
文在上述基础上给出算子为有界算子 和紧

算子的充要条件，文中 C、C′等表示与变量 、w等
无关的常量，且不同的位置代表不同的数。

1 有界性

1.1 有关引理及证明

引理1[5] 对任意的  ， ，存

在正常数 C使

Bergman空间到 Dirichlet空间的 Cesàro算子
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摘 要：讨论了在Cn中单位球上Bergman空间到Dirichlet空间的Cesàro算子的有界性和紧性，得出当α,
β>-1, 0<p<q<∞时，Bergman空间 Ap

α
到Dirichlet空间Dq

β
的加权Cesàro算子 T 为有界算子和紧算子的充要条件。
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Abstract：The boundedness and compactness for the Cesàro operator T  from Bergman space Ap
α to Dirichlet space Dq

β

are discussed on the unit ball of Cn. It can obtain the bounded or compact sufficient and necessary conditions for the extended
Cesàro operator T  from Bergman spaces Ap

α to Dirichletspaces Dq
β if α,β>-1, 0<p<q<∞.
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且 。

引理 2[5] 设 ，则存在正常

数C > 0使得

对所有的 和所有的 成立。

引理 3[5] 设  。则

对所有的 和 成立。

1.2 主要结论

定理1 设   >-1,  >-1，

则 是有界算子的充要条件为：

 
。

证明  当 时，若

= M <∞，

则对任意的 ，由 [4]、引理

3和 得

  

  

所以 T 是 的有界算子。

若 T 是 的有界算子，则存在常数 C使得

对任意的 ，有 ，则取 ，令

 ， 且 （C′

与 无关）。

再由引理 1、引理 2以及 得

由 的任意性得

。

2 紧性

定理 2 设  , > -1，则
是紧算子的充要条件为： 且

。

证明 若 且

，

则对任给的ε>0存在 r0 > 0，当 时有

 
。                              （1）

设 是在 B n
的任意紧子集上一致趋于 0的

有界序列，则存在 K 对所有的m 有

 。                            （2）

且存在M > 0，当m > M,  时，有

。                                                                   （3）
因此由引理 1、引理 3以及式（1）~（3）得，当

m > M时有
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。

由上式可得

因此 是紧算子。

若 是紧算子，则 T 必为有界算子。取

f = 1得 ，所以 。

对任意的 且在 B n
的任意紧子集上一致趋于 0

的有界序列有

                      （4）

因此任取 ，且 ， ，令

，则{fm}在Bn
的任意紧子集

上一致趋于0，且 ， （C与m无关），

因此由引理 1、引理 2及 T (0)=0得

 

 

由式（4）有

。
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